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Aufgabe 10.1

Sei V ein K-Vektorraum und v1, . . . , vn ∈ V−{0}. Zeigen Sie: V =
n⊕

i=1
〈vi〉 gilt genau dann, wenn

{v1, . . . , vn} eine Basis von V ist.

Aufgabe 10.2

Berechnen Sie eine Jordansche Normalform der folgenden Matrix0 −1 −1
0 2 −1
1 1 2

 ∈ C3×3

Aufgabe 10.3

Sei V ein K-Vektorraum und f ∈ End(V) nilpotent mit Nilpotenzgrad d ≥ 1. Zeigen Sie, dass
für alle i < d gilt:

Kern( f i) $ Kern( f i+1)

Aufgabe 10.4

Sei V ein K-Vektorraum f ∈ End(V), p = a0 + Ta1 + ... + Tnan ∈ K[T] und p( f ) = a0idV + a1 f +
... + an f n. Zeigen Sie, dass Kern(p( f )) ein f -invarianter Unterraum ist.


