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Aufgabe 4.1

Zeige: Eine Folge (fn)nen in C(R,R) konvergiert gegen f in der kompakt-
offenen Topologie genau dann, wenn sie auf jeder kompakten Teilmenge von
R gleichméfBig gegen f konvergiert.

Aufgabe 4.2
Sei V' der Dualraum von R"™. Zeige, dass die kompakt-offene Topologie auf
V C C(R™,R) mit der gewdhnlichen Topologie von V iiberein stimmt.

Aufgabe 4.3
Zeige:

a) Jede stetige Abbildung f : X — Y zwischen vollstéindig reguliren Riumen
induziert eine stetige Abbildung Bf : X — BY, so dass das folgende

Diagramm kommutiert X L Y
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wobei ix und iy wie in Aufgabe 3.4 definiert sind.
Hinweis: Fiir ¢ € X und h € C(Y,]0,1]) setze 5f(¢)(h) = ¢(ho f).

b) Die Zuordnung S : X ~— (X ist ein Funktor von der Kategorie der
vollstdndig reguldren Rdume in die Kategorie der kompakten Hausdorffraume.
Hinweis: Schlage unbekannte Begriffe nach.

c) Ist X vollstindig regulér, ¥ kompakt und f : X — Y stetig, so gibt es
genau eine stetige Abbildung f : X — K, so dass foi= f.

Aufgabe 4.4
Sei (X, d) vollstindig metrisch. Zeige:

a) Ist U C X offen, so ist U vollstindig metrisierbar.
Hinweis: Betrachte die Abbildung h : U — X xR, h(u) = (u,d(u, X =U)).

b) Ist Y C X eine Gs-Menge (das heifit: Y ist abzéhlbarer Durchschnitt
offener Mengen), so ist Y vollstéindig metrisierbar.
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