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Aufgabe 1:
Sei € > 0 gegeben. Man zeige, dass ein d > 0 existiert, so dass folgendes gilt: Falls A eine C*-
Algebra ist und a € A

|la —a*|| <0 und la —a?|| < 9,

erfiillt, dann existiert eine Projektion p € A mit ||a — p|| <e.
(Hinweis: Es geniigt, den Fall € < 1/2 zu betrachten. Setze b = (a + a*)/2. Zeige, dass

O(b> - [_67 6] U [1 -6 1+ 6]
falls ||b — b?|| < € — €2, und wende Funktionalkalkiil auf b an.)

Aufgabe 2:

Sei A eine unitale C*-Algebra mit Projektionen p,q € A.

a) Falls ||p — ¢|| < 1, so existiert ein Unitéres u € A so dass uqu* = p.

(Hinweis: Polarzerlegung von pg + (1 — p)(1 —q).)

b) Falls (p,)nen eine Folge von Projektionen in A ist und p, — g € A fiir n — o0, so existieren
Unitére u,, € A so dass u, — 1 fiir n = oo und v} p,u, = ¢ fiir n hinreichend gro8.

Aufgabe 3:
Sei A eine C*-Algebra, und sei (p,)nen C A eine Folge von Projektionen mit p,a =% g fiir alle
a € A. Dann besitzt A eine aufsteigende approximative Eins aus Projektionen.

Abgabe Donnerstag, 15.12. in der Vorlesung.



