Ubungen zu Operatoralgebren Blatt 5
Prof. S. Echterhoff / Prof. W. Winter WS 16/17

Aufgabe 1:

Sei A eine C*-Algebra, B C A eine C*-Unteralgebra und J <1 A ein Ideal.

Man zeige: B+ J C A ist eine C*-Unteralgebra, J <t B+ J und BN J < B sind Ideale, und es gibt
einen natiirlichen *-Isomorphismus B/(BNJ) — (B+ J)/J.

Aufgabe 2:

Sei A eine C*-Algebra und a € A,.

a) Man zeige: aAa ist die kleinste hereditiire C*-Unteralgebra von A, welche a enthilt.
b) Falls a eine Projektion ist, so ist aAa = aAa.

Aufgabe 3:
Sei A separabel und B C A eine hereditdre C*-Unteralgebra. Dann ist B = hAh fiir ein h € B..
(Hinweis: Zeigen Sie, dass B separabel ist und verwenden Blatt 4.)

Aufgabe 4:

Sei X ein lokalkompakter Hausdorffraum.

a) Falls Y C X abgeschlossen ist, so ist Jy = {f € Co(X) | fly = 0} = Co(X \Y) ein
abgeschlossenes Ideal in Cy(X), und es gilt Co(X)/Jy = Co(Y).

b) Falls J <1Cy(X) ein Ideal ist, so existiert genau eine abgeschlossene Teilmenge Y C X, so dass
J - Jy.

Abgabe Donnerstag, 01.12. in der Vorlesung.



