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Aufgabe 1:
Sei J C A ein Ideal in einer C∗-Algebra, q : A→ A/J die Quotientenabbildung.
Man zeige: Falls ϕ ein reiner Zustand auf A/J ist, so ist ϕ ◦ q ein reiner Zustand auf A.

Aufgabe 2:
Sei H ein Hilbertraum und ξ ∈ H ein Einheitsvektor.
Man zeige, dass durch x 7→ 〈ξ, xξ〉 ein reiner Zustand auf B(H) definiert wird. Ist jeder reine
Zustand von dieser Form?

Aufgabe 3:
Sei B ⊂ A eine C∗-Unteralgebra und sei % ∈ PS(B) ein reiner Zustand.
Man zeige: F := {ϕ ∈ S(A) | ϕ|B = %} ist Seite von S := {ψ ∈ A∗ positiv, ‖ψ‖ ≤ 1}.

Aufgabe 4:
Man zeige, dass die Algebra der kompakten Operatoren auf einem Hilbertraum irreduzibel wirkt.

Abgabe Donnerstag, 2.2. in der Vorlesung.


